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Tabella 2: Regole della deduzione naturale
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con la prescrizione che tale regola puo essere utilizzata solo quando x non compare
libera nelle ipotesi da cui ¢ dipende.
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dove t & un termine sostituibile per x in @.
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per ogni termine t sostituibile per x in ¢.
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Con la prescrizione che tale regola puo essere applicata solo se la variabile x non com-

pare libera in { né nelle ipotesi da cui \» dipende oltre a ¢ stessa (in cui ovviamente
puo apparire libera).
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Teorema 4.66 (Lo3)

Sia (s |1 € 1) una famiglia di strutture nello stesso linguaggio del prim’ordine £ e sia
F un ultrafiltro su 1. Sia A := [ ;< Ai/F Uultraprodotto della ;. Per ogni L-formula
e per ogni famiglia di interpretazioni {v; | i € I}, con vi: Var — A peri € 1, si ha

2, H"i = @ se, soltanto se, {i € I | A;,vi E @} € F.
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Teorema 4.69 (Compattezza della logica del prim’ordine)

Un insieme T di formule del prim’ordine ha un modello se, e soltanto se, ogni suo
sottoinsieme finito ha un modello.
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